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  كثفمُ    
  
  
  
  
  

  
  

   ؟))xx22((  ما ھو الاقتران الذي مشتقتھ تساويما ھو الاقتران الذي مشتقتھ تساوي :یعني )  x2 (  للاقترانالاقتران الأصلي)1
  

ًوباختصار نكتب مقدارا ثابتا رمزه ) ... x2 – 3(أو ) x2 + 4( أو) x2(والجواب              ً)C(:  ) x2 + c (  
  
  
  
  

  
  
  
  
  
  
  :التكامل غیر المحدود)2
  

  
  

  أو القسمة ذلك عند الضرب لا یمكنولكن  فقط الجمع والطرحزیع التكامل في حالتي یمكن تو
  

  ًفإذا كان ھناك تكامل لحاصل ضرب اقترانین فیجب إیجاد حاصل ضربھما أولا ثم توزیع التكامل على الحدود الناتجة 
  

  :  وھما ) تجھیز نحتاج إلى خطوة ( ًھناك حالتان لا یمكن فیھما إجراء التكامل مباشرة  : ملاحظة
1 (x   في المقام ) 1 لآًدائما نرفعھا إلى البسط ونعكس إشارة قوتھا بشرط قوتھا(   
                      2(x    تحت الجذر )  ًدائما نحولھا إلى قوة كسریة(  

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

1
1     ,  1

1 1

n
n na x aa x dx c x c n

n n
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  2023وزارة أدبي 
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  2023وزارة أدبي تكمیلي 
  

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  2023وزارة فندقي 
  

  
  
  
  

  2023وزارة فندقي تكمیلي  
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  مُكثف  
  
  

  .ُالمشتقة الأولى تلغي التكامل و ُالتكامل یلغي المشتقة الأولى ، أي أن التكامل عملیة عكسیة للتفاضلالتكامل عملیة عكسیة للتفاضل: قاعدة )1
  

               

  المشتقة الأولىالمشتقة الأولى= = میل المماس میل المماس                                                                                   
    

  :في السؤال نستخدم القاعدة حسب الحاجة أو حسب المطلوب : ملاحظة
  

  ُ          فإذا كان المعطى ھو المشتقة الأولى فإنا نكامل الطرفین لإلغاء المشتقة والحصول على قاعدة الاقتران
  )x1 , y1( أو یمر في   f (x1) = y1 :  عن طریق الاستفادة من الشرط الأوليc             ثم نجد قیمة الثابت 

  
   والحصول على ما بداخلھ   الأولى أو تكامل قاعدة الاقتران فإنا نشتق الطرفین لإلغاء التكامل وإذا كان المعطى ھو تكامل المشتقة

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

'( ) ( )f x dx f x (  ( ) )' ( )f x dx f x(  ( ) )' ( )f x dx f x
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  الحركة في مسار مستقیم: َّالشرط الأولي) 2
  
  
  
  

  )المسافة(الموقع ) = السرعة(تكامل   ...   السرعة ) = التسارع(تكامل   :باختصار 
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   2023  أدبيوزارة

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

   2023وزارة فندقي 
  
  
  
  
  
  
  
  

   تكمیلي 2023  أدبيوزارة
  
  
  
  
  
  
  
  
  
 
  
 
 
 
 
 
  
  
 
 
 
 
 
 
 
 
  
  
 
  
  
  
  

   تكمیلي2023وزارة فندقي 
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  مُكثف 
  
  
  :إیجاد قیمة تكامل محدود ) 1
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  :محدود التكامل خصائص ال) 3
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ِّتكاملات الاقترانات المتشعبة) ) 44 ِّتكاملات الاقترانات المتشعبةُ ِإذا احتوت فترة التكامل على قواعد مختلفة للاقتران؛::ُ ِإذا احتوت فترة التكامل على قواعد مختلفة للاقتران؛ُ   ُّلتشعبُّلتشعباا  عند نقاطعند نقاطِّجزئ التكامل ِّجزئ التكامل نُنُ  ُ
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  ُّالتكامل المحدود، ومقدار التغیرُّالتكامل المحدود، ومقدار التغیر) ) 55

ُالمشتقة ھي معدل تغیر كمیة بالنسبة إلى كمیة أخرى عند لحظة م ِّ ِّ ُّ ُالمشتقة ھي معدل تغیر كمیة بالنسبة إلى كمیة أخرى عند لحظة مَُّ ِّ ِّ ُّ ُّمعدل تغیر..ااَُّ ُّمعدل تغیرَُّ َُّ))ff((xxبالنسبة إلى المتغیر ِّ ِّ بالنسبة إلى المتغیرُ ُxx ھو  ھو ))ff  ''((xx .  .   
ُّولكن، یكون معدل التغیر                    َُّ ُّولكن، یكون معدل التغیر ْ َُّ ْ ) )ff  ''((xxُّبعض الأحیان، ویتعین معرفة مقدار التغیر في   ً معلوما فيً معلوما في ُّبعض الأحیان، ویتعین معرفة مقدار التغیر في َّ َّ))ff((xx    

َّیعبر عنھ بالمقدار   ، الذي ، الذيxx  ==  bb إلى  إلى xx  ==  aa من  من xxُّعند تغیر ُّعند تغیر  َّیعبر عنھ بالمقدارُ ُ ) : ) :ff((bb))  ––  ff((aaعندئذ یمكن استعمال ، ِ ِ ، عندئذ یمكن استعمالٍُ التكامل المحدود التكامل المحدود   ٍُ
  ::على النحو الآتيعلى النحو الآتي    ُّلإیجاد مقدار التغیرُّلإیجاد مقدار التغیر

  
  
  
  
  

ِّیمثل الاقتران: مثال ُ :P'(x) = 165 - 0.1xالشركات،  لكل جھاز لوحي تبیعھ إحدى)بالدینار(ِّالحدي الشھري  الربح  
ًّ عدد الأجھزة اللوحیة المبیعة شھریا، وxحیث                َ )P(x ربح بیع xًّشھریا بالدینار  قطعة.  

   جھاز، 1100الشھریة إلى   ُّجد مقدار التغیر في أرباح الشركة عند زیادة مبیعاتھا) 1          
َعلما بأن عدد الأجھزة المبیعة الآن ھو                             . جھاز1000 ًَّ
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  2023وزارة أدبي 

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
 
  
  
 
 
 
 
 
 
 
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

   تكمیلي2023زارة أدبي و
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  2023وزارة فندقي 

  
  
  
  
 
 
 
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

   تكمیلي2023وزارة فندقي 
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  مُكثف     

  
  
  

  تساوي x= b, x= a والمستقیمین  )x( والمحورfمساحة المنطقة المحصورة بین منحنى الاقتران 
     

     )نأخذ القیمة المطلقة للناتج( تكون المساحة معكوس ناتج التكامل ) :(xمحورالوإذا كانت المنطقة تحت    
   التكامل ونجد كل منطقة على حدةنجزئ: وجزء تحتھ ) x(وإذا كان ھناك جزء من المنطقة فوق المحور    

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

    xx لنقاط تقاطع منحنى الاقتران مع المحور  لنقاط تقاطع منحنى الاقتران مع المحور xx الإحداثي  الإحداثي إیجادإیجاد: : د إیجاد المساحة ھي د إیجاد المساحة ھي ننالأولى عالأولى عالخطوة الخطوة 
ِوجدت  ْإنْإن((في الفترة المعطاة في الفترة المعطاة                                ِوجدتُ   ،،) ) رةرة أو أعطیت فت أو أعطیت فتُ

  ::   ، وھناك احتمالان ، وھناك احتمالانُّل المعادلة الناتجةُّل المعادلة الناتجةحَحَقاعدة الاقتران بالصفر، ثم قاعدة الاقتران بالصفر، ثم اة اة اواوسسُ            وذلك بمُ            وذلك بم
  
  

  في ھذه الحالة لا نجزئ التكامل في ھذه الحالة لا نجزئ التكامل  :  :  إلى الفترة المطلوبة إلى الفترة المطلوبةلا تنتميلا تنتمي الاقتران  الاقتران )) أو أصفار أو أصفار ( (صفرصفر) ) 11
  
  
  
  
  
  
  
  

  في ھذه الحالة نجزئ التكامل ونجد كل تكامل على حدةفي ھذه الحالة نجزئ التكامل ونجد كل تكامل على حدة :  :  إلى الفترة المطلوبة إلى الفترة المطلوبةنتمينتميییأصفار الاقتران أصفار الاقتران أحد أحد صفر أو صفر أو ) ) 22
  

  
  
  
  
  
  

( ) 
b

a

f x dx ( ) 
b

a

f x dx
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  ، وتقع فوق ھذا المحورxمساحة المنطقة المحصورة بین منحنى اقتران والمحور ) 1
  

 
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  ، وتقع أسفل ھذا المحورxمساحة المنطقة المحصورة بین منحنى اقتران والمحور ) 2
  

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  ، ولا تكون محدودة بمستقیمینxمساحة المنطقة المحصورة بین منحنى اقتران والمحور ) 3
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  ،  xفوق المحور  ، ویقع أحد جزأیھاxمساحة المنطقة المحصورة بین منحنى اقتران والمحور ) 4

 ویقع الجزء الآخر أسفل ھذا المحور                                                                        
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  2023  أدبيوزارة
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  



7   )078 531 88 77 (   عبدالقادر الحسنات الأستاذ   2024 / 2023 الثانویة للبنین   البقعةمدرسة /   2 ف –  أدبي/ ریاضیات
   تكمیلي2023وزارة أدبي 

 
 
 
 
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  2023وزارة فندقي 
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  2023  تكمیلي وزارة فندقي
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  مُكثف  
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  f(ax+b:(تكامل اقترانات في صورة) 2
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    ُالتكامل یلغي المشتقة الأولى: قاعدة) 3
    

  غاء المشتقة والحصول على قاعدة الاقترانُن المعطى ھو المشتقة الأولى فإنا نكامل الطرفین لإلوكعندما ی
ً، ویمكن بھا أیضا تحدید الاقتران   عن طریق الاستفادة من الشرط الأوليc   ثم نجد قیمة الثابت     الأصلي الوحید  ُِ

ِّالذي یحقق شرط المسألة،   ِعلما بأن الشرط الأولي یستعمل كثیرا لتحدید اقترانات تنمذج مواقف علمیة  ُ ُ ً َ ُ َّ    .وحیاتیةًَّ
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

'( ) ( )f x dx f x
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ًإذا كان المكامل كسرا      َ َالقیمة المطلقة للمقام َّفإن التكامل ھو لوغاریتم بسطھ ھو مشتقة مقامھ، ُ ُ.  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

 مشѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧتقة المقѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧام

المقѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧام
ln cdx المقѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧѧام  
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  التكاملات المحدودة للاقترانات الخاصة
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  2023وزارة أدبي 
  

  
  
  
 
 
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  2023 فندقيوزارة 
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  2023  تكمیليوزارة أدبي
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
 
 
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  2023 تكمیلي فندقوزارة 
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  مُكثف 
  
  

َعن اقتران مشتقتھ تعطي الاقتران المكاملالطریقة المباشرة من خلال البحث ) 1:ھناك عدة طرق للتكامل، منھا ُ.  
  

  من خلال التحلیل إلى العوامل والاختصار) 2                                   
  

  ضطریقة التكامل بالتعوی) 3                                   
                                 

ِّتتضمن استعمال متغیرعلى أساس طریقة التكامل بالتعویض     تقوم  ُ ِّجدید بدلا من متغیر التكامل َّ ُ  . ) uغالبا ما نختار (ً
ِّیكون التكامل الجدید كلھ بدلالة المتغیر ْ یجب أنھاعند   .) dxحتى  (الجدید ُ

  :ة وھيوھناك خطوات أساسیة لھذه العملی
  

  ًوھي غالبا ما تكون المقدار داخل الجذر ، أو الزاویة في الاقتران المثلثي أو القوة في الأسي) : u(نحدد ) 1   
  )du(و ) u(بدلالة ) dx(، ثم نجد ) u(نشتق ) 2   
َالمكامل نكتب )3      )x(الجدید في أبسط صورة بعد حذف المقادیر المحتویة على  ُ
  )u(لجدید بدلالة نجد التكامل ا) 4   
  )x(التي فرضناھا لیصبح المقدار بدلالة ) u(نعید قیمة ) 5   

   وكیف نختارھا دون غیرھا ؟متى نستخدم طریقة التعویض ؟: والسؤال الأھم 
  

  ًثابتة ، یمكن اعتمادھا ، مثلا) شبھ(ھناك قواعد  :الجواب
                        )              (المسألة نستخدم التعویض                             عند وجود مقدار ومشتقتھ في 

  )u(                             عند وجود اقتران مثلثي زاویتھ غیر خطیة ، نبدأ بالتعویض بفرض الزاویة 
  )u(  عند وجود مقدار ومشتقتھ ، نفرض المقدار الذي قوتھ أكبر :على الأغلب                        

  
  
  
  

    
  

  
  

  
  
  

  
  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  
  
  
  
  
  

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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  :: طریقتان لإیجاد قیمة تكامل محدود بالتعویض، ھما طریقتان لإیجاد قیمة تكامل محدود بالتعویض، ھماھناكھناك :  :  بالتعویض للتكاملات المحدودة بالتعویض للتكاملات المحدودةالتكاملالتكامل 

ِّ إیجاد التكامل أولا بدلالة المتغیر) ) 11           ُ ِّ إیجاد التكامل أولا بدلالة المتغیرًَّ ُ   الأصلي، ثم تعویض حدود التكامل الأصلي، ثم تعویض حدود التكامل   ًَّ
        

ِّتغییر حدود التكامل عند تغییر متغیر التكامل)  )  22           ِّتغییر حدود التكامل عند تغییر متغیر التكاملُ ُ  ..  
  
  
  
  
  
  

  أو   
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  2023وزارة أدبي 

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

   تكمیلي 2023وزارة أدبي 
  
  

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  2023 فندقيوزارة 
  
  
  
  
  
  
  
  

   تكمیلي 2023 فندقيوزارة 
  
  
  
  
  
  
  
  
  



             )078 531 88 77 ( عبدالقادر الحسنات الأستاذ       2024 / 2023    الثانویة للبنین البقعة  مدرسة :أدبي   / 2ف /  ریاضیات

 

1
    وحدة التكامل/ 2ف )مراجعة مكثفة (دبيللأ متوقعةأسئلة                    

  
  :حدد الإجابة الصحیحة فیما یأتي ، ثم ضع دائرة على رمزھا  : السؤال الأول

  
  

  :ُ ، یكتب على الصورةfإذا كان                           ، فإن أي اقتران أصلي للاقتران ) 1
  
  
  

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  

  : ھو )                        2
  
 

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  

  :   ھو )                        3
  
  

 
  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  
  :ھو )                            4
  
 

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  

 :ھو )                               5
  
 

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  

  : ھي  (5 , 1 –)الذي یمر منحناه بالنقطة f إذا كان                                   فإن قاعدة الاقتران ) 6
  

  
 
  

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  

   فإن منحنى الاقتران                  وكان                     ھو          f(x)إذا كان میل المماس لمنحنى الاقتران ) 7
  :    یمر بواحدة من النقاط الآتیة وھي

  
  

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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 :                                       ھو ) 29  
    

 

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  

  :یساوي )                           30  
  

    
  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  
  :                           یساوي ) 31  
  
   

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  

  :                                    یساوي)32  
  

  
  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  
   :                     تساوي  قیمة)33  
  

    
  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  
  :                      تساوي        قیمة)34  
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   :                                   یساوي)35  
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  : یساوي                            )   36  

     
  

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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    :السؤال الثاني

ِّیمثل الاقتران)    أ ُ :C '(x) = 0.6x2 + 4xحیث  ینتجھا مصنع ما ،ِّ التكلفة الحدیة لكل قطعة xَالمنتجة،   عدد القطع ُ  
َّ ، علما بأن تكلفة إنتاج C(x( كلفة جد اقتران الت . قطعةx تكلفة إنتاج x)C( و           JD 2000. قطع ھي 10ً

  
  C(x) = 0.2x3 + 2x2 + 1600: الجواب

  
  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

ْیتحرك جسیم في مسار مستقیم، ویعطى تسارعھ بالاقتران )   ب َ ُ َّ :a(t) = 12t حیث ، tبالثواني،  الزمن  
ْإذا كان الموقع الابتدائي للجسیم ھو  .  تسارعھ بالمتر لكل ثانیة تربیعa و       َ ُ6m،    

ْ بعد ثانیة واحدة من بدء حركتھ، فm/s 2وكانت سرعتھ ھي         ْجد موقع الجسیم بعدَ َ ْثانیتین من بدء الحركة ُ َ.  
  

     V(t)= = 6t2 – 4    ،      S(t)= = 2t3 – 4t + 6 ، S(2)= 14     :الجواب
  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  
                                                                   فجد قیمة  إذا كان    )    ج
  

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  ]  3 , 0[ في الفترة   x ، والمحور f(x) = 12 – 3x2 : جد مساحة المنطقة المحصورة بین منحنى الاقتران)  د
  

    A = 16 + 7 = 23     :الجواب
  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 x  ، والمحورf(x) = x3 – 4 x: جد مساحة المنطقة المحصورة بین منحنى الاقتران )ھـ
  
   

  
  

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  : جد قیمة التكاملات الآتیة )     و
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  مُكثف  
 

  

ّتكرار تجربة بیرنولي عددا من المرات المستقلة  :التجربة الاحتمالیة الھندسیة  َ َّحتى التوصل إلى أول نجاحً ُّ  
  
  
  
  
  

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  

ِّالمتغیر العشوائي الھندسي، وتوزیعھ الاحتمالي ُ   
  

ِالمتغیر العشوائي ھو متغیر تعتمد ق       ِّ ُ ِّ   یَمھ على نواتج تجربة عشوائیة،ُ
ِّالاحتمالي للمتغیر العشوائي ھو اقتران یربط كل قیمة للمتغیر العشوائي باحتمال وقوعھا  والتوزیع                 ُ ِّ ُ.  

  

ِّفي التجربة الاحتمالیة الھندسیة، إذا دل المتغیر العشوائي  ُ َّXوصولا إلى أول على عدد المحاولات َّ   ، نجاح ً
ّ یسمى Xَّ فإن   ِّالمتغیر العشواُ    احتمال النجاح الثابت في كل محاولةpحیث   X ∼ Geo(p) :بالرموز ، وئي الھندسيُ
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ِّالتوقع للمتغیر العشوائي الھندسي ُ ُّ  
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  0232وزارة أدبي 
  

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

   تكمیلي2023وزارة أدبي 
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  مُكثف  
  

  
ّتكرار تجربة بیرنولي عددا محددا من المرات المستقلة  ھي َّذات الحدینالتجربة الاحتمالیة   َ ًُ َّ ً  

  
  
  

  
  
  
  

 
  
  
  
  
  
  
  

َّالمتغیر العشوائي ذو الحدین، وتوزیعھ الاحتمالي ِّ ُ  
ِّفي المتغیر العشوائي ذي  َّ مرةnتكرار المحاولة  ِّعدم إحراز أي نجاح عند ُّیدل على،وھذا )x= 0(قد تكون َّالحدین،  ُ َ.  
  

ِّفي التجربة الاحتمالیة ذات الحدین، إذا دل المتغیر العشوائي     ُ َّ َّXعلى عدد مرات النجاح في ّ   جمیع محاولات التجربة َ
ُیسمى الم Xَّ، فإن p، وكان احتمال النجاح في كل محاولة ھو n التي عددھا          ّ َّتغیر العشوائي ذا الحدین، ُ ِّ  
ِویمكن التعبیر عنھ بالرموز على النحو الآتي          ُ:) X ~ B(n, p        حیثn و pمعاملا المتغیر العشوائي ِّ ُ.  

ِّومن ثم، فإن المتغیر    ُ َّ َّ َXیأخذ القیم الآتیة َ ِ :0 , 1 , 2 , … , n  َّ؛ أي إن ْ  : x ∈ {0, 1, 2, …, n  
       

  
  
  
  
  
  
  
  

   :مراجعة التوافیق
  
  
  
  
  

2 4 23
(3,0.4) ) ( 2) (1 ) (0.4) (1 0.4) 0.1728

2
r n rn

X B a P X p p
r

    
         

   
∼
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  ،) 0.6( ً إذا كان احتمال أن یصیب شخص ما ھدفا في طلقة یطلقھا على الھدف یساوي  :3مثال 
  الأقل مرة واحدة على إصابة الھدف  )1 :جد احتمال طلقات على الھدف ،  ف) 4( فإذا أطلق            

  إصابة الھدف مرة واحدة على الأكثر )2                                                                      
  

          
  
  
  

  
  )أقل شیئ مرة واحدة(  تعني مرة واحدة أو أكثرمرة واحدة على الأقل

  
  
  
  
  
  

  )شیئ مرة واحدةكثر أ(قل  تعني مرة واحدة أو أالأكثرمرة واحدة على 
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

0 4

1) ( 1) ( 1) ( 2) ( 3) ( 4)
4

                   1 ( 0) 1 (0.6) (0.4) 1 0.0256 0.9744
0

P X P X P X P X P X

P X

        

 
        

 

1 3 0 4

2) ( 1) ( 1) ( 0)
4 4

                   (0.6) (0.4) (0.6) (0.4) 0.1536 0.0256 0.1792
1 0

P X P X P X    
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  ) 1 = لمجموع احتمالات المتغیر العشوائي المنفص (قاعدة : )p(جد قیمة  
  

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

30 3

7(3,p) ,  ( 1) ? : ( 0) ( 1) ( 2) ( 3) 1
8

7( 1) ( 1) ( 2) ( 3)
8

37 7 1 1 1 1            1 ( 0) ( 0) (p) (1 p) 1 1
8 0 8 8 8 2 2

X B P X p P X P X P X P X

P X P X P X P X

P X P X p p

           

       

 
                

 

∼
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  2023الوزارة أدبي أسئلة 
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

   تكمیلي2023أسئلة الوزارة أدبي 
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   الفرق بین                                
  

  التجربة الاحتمالیة ذات الحدین        و            التجربة الاحتمالیة الھندسیة  
  
  
  
ِّالمتغیر العشوائي      عدد المحاولات  :    n                      علىیدل  X يالھندسُ
  
َّ وصولا إلى أولعدد المحاولات     احتمال النجاح في كل محاولة   :                          p ، نجاح ً
  
  p  :احتمال النجاح الثابت في كل محاولة r                        :  عدد المحاولات الناجحة من بینn  منھا  
  

  
  
  
  
  
  
  

  التوقع                                                    : التوقع
                                

  التباین                                                            )1(مثال 
                                                                                                                    

  

  )1=لمجموع احتمالات المتغیر العشوائي المنفص(                                                           
  )1(                                                                    مثال

   
  
  

)                                                                    2(                                                                    مثال 
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

( ) ,  {1,2,3,...}X Geo p x ( , ) ,  {0,1,2,3, ...,n}X B n p x 

1( ) (1 )xP X x p p   

( ) (1 )xP X x p  

1( )E x
p



5! 5! 5 4 3 2 1 10
r!(n r)! 3 3!(5 3)! (3 2 1)(2 1)

n n
r
       

              

( ) (1 )r n rn
P X r p p

r
 

   
 

(3,p)

   ( 0) ( 1) ( 2) ( 3) 1

X B

P X P X P X P X



       

∼

2 4 2

3 0

(3,0.6)

) ( 2) (1 )

3
                    (0.6) (1 0.6) 0.1728

2
) ( 2) ( 2) ( 3)

3
                  0.1728 (0.6) (0.4)

3
                  0.1728 0.216 0.3888
) (

r n r

X B

n
a P X p p

r

b P X P X P X

c P





 

 
   

 

 
   
 

    

 
   

 
  

1 2 0 3

2) ( 1) ( 0)
3 3

                   (0.6) (0.4) (0.6) (0.4)
1 0

                   0.288 0.064 0.352

X P X P X    

   
    
   

  

( )  E x n p

2( )  (1 )Var x n p p  

1

1

0

(0.8)

) ( 2) (1 )

                   (0.8)(1 0.8) 0.16
) ( 2) ( 1) ( 2)

                  (0.8)(1 0.7) 0.16 0.96

) ( 3) 1 ( 3)

    1 ( ( 1) ( 2) ( 3))
    1 (0.8 0.16 (0.8)(

x

X Geo

a P X p p

b P X P X P X

c P X P X

P X P X P X



 

  

  
    

   

   

      

    2

3

3 3

( 3) (1 )

                         

1 0.8) ) 0

(1 0.8) (0.2) 0.008

.008

( ) :o P X Pr   
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  أمام بیتھ قام سالم بزراعة خمس شجرات ): 3(مثال         إذا كان احتمال أن ینجح أحمد في التسجیل): 2(مثال 
  

   %75إذا كان احتمال نجاح الشجرة الواحدة                                    (     )       في لعبة كرة السلة ھو  
  

  جد احتمال نجاح أربع شجرات منھا) أ    یمثل عدد المحاولات حتى یتمكن من التسجیل(    ) وكان 
  
  اولة الثالثةجد احتمال أن یتمكن من التسجیل في المح) أ

  
  
  
  
  جد احتمال أن یسجل في المحاولة الخامسة) ب

  ؟ على الأقل تان منھاشجرأن تنجح  احتمال ما) ب                                                                     
  

  ن ، ثلاث، أربع نجاح اثنتی:على الأقل تعني ثنتان :                                                                      الحل
                    أو خمس شجرات                                            جد احتمال أن یحاول التسجیل أكثر من ثلاث مرات) ج
  

  )حدة أو خمس منھا وا( أو عدم نجاح                                                                         
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

  كیس یحتوي على عدد من الكرات المتماثلة ): 3(مثال 
  من الكیس) كرة حمراء(     إذا كان احتمال سحب 

  ُ، فكم كرة یتوقع أن یتم سحبھا حتى )  0.25(    ھو 
  ؟ كثر على الأة واحدة منھاشجرح أن تنج احتمال ما)                                           ج   ظھور كرة حمراء؟؟؟

  : الحل
   تعني شجرة أو ولا شجرةكثرعلى الأة واحدة شجر:                                                                     الحل

  
  
  
  
  
  
  
  

X

3
4

3 1 23 3 3 31
4 4 4 4 64( 3) (1 ) ( )P X     

5 1 43 3 3 31
4 4 4 4 1024( 5) (1 ) ( )P X     

2 1 3 13 3 3 3 3
4 4 4 4 4
3 3 31 1
4 4 4 4 16
3 3 3 48 312
4 16 64 64 64 64
63
64

1
64

( 3) ( 4) ( 5) ...
               1 ( 3)
    1 ( ( 1) ( 2) ( 3))
    1 ( (1 ) (1 )
    1 ( ( ) ( ))
    1 ( ) 1 ( )
    1 ( )
    

( )

P X P X P X
P X

P X P X P X

or

 

     
  

      

     

   

       

 


3 33 1

4 64: ( 3) (1 ) (1 )P X P     

1001
0.25 25

1( ) ( ) 4E x E x
p

    

3
4

5! 81 4051
4! 1! 256 4 1024

4 15 3 1( 4) ( ) ( )
4 44

                ( )( )

P X



 
   

 
 

5! 3 5!1 1
1! 4! 4 256 0! 5! 1024
15 1

1024 1024
16

1

1 4 0 5

( 2) ( 2) ( 3)
               ( 4) ( 5)
   1 ( 2)
   1 ( ( 1) ( 0))

5 53 1 3 1   1 ( ( ) ( ) ( ) ( ) )
4 4 4 41 0

    1 ( ( )( ) (1)( ))
   1 ( )
   1

P X P X P X
P X P X

P X
P X P X

 

    
   

  
    

   
     

   
  

  

  1008
024 1024

5! 3 5!1 1
1! 4! 4 256 0! 5! 1024

15 1
1024 1024

16
1024

1 4 0 5

( 1) ( 1) ( 0)
5 53 1 3 1   ( ( ) ( ) ( ) ( ) )

4 4 4 41 0
   ( ( )( ) (1)( ))
   ( ) ( )
   

P X P X P X
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  مُكثف     

  
  

َیستعمل المنحنى الطبیعي   .ًّعشوائیا في كثیر من المواقف الحیاتیة ُالبیانات العددیة المتصلة التي تختار  لنمذجة ُ
ِّلمنحنى الطبیعي خصائص تمیزه عن غیره من المنحنیات الأخرى؛ ما یفسر   ول ُ ُِّ استعمالھ في التطبیقات كثرة سبب  ُ

   :المنحنى الطبیعي  ومن ممیزات .لمختلفةالحیاتیة والعلمیة ا
  .منحنى متصل لھ شكل الجرس· 
ٍّتطابق الوسط الحسابي والوسیط والمنوال، وتوسط البیانات في كل منھا·  ُّ.  
  .تماثل البیانات حول الوسط الحسابي· 
َّ من دون أن یمسھxاقتراب المنحنى عند طرفیھ من المحور ·  ْ.  
  .1نحنى ھي المساحة الكلیة أسفل الم· 

  )  )2-(تساوي المساحة یسار ) 2(المساحة یمین : من التماثل         ( 
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ِّالمتغیر العشوائي الطبیعي، والتوزیع الطبیعي ُ  
  

ِّیوجد نوعان من المتغیرات العشوائیة، ھما ُالمتغیر العشوائي المنفصل ، والمت: ُ ِّ   ِّغیر العشوائي المتصل ُ
  
  
  
  
  
  
  

ِّیعد كل من المتغیر: ملاحظة  ُ َ ٌُّ ِّوالمتغیر العشوائي ذي العشوائي الھندسي ُّ ًّالحدین متغیرا عشوائیا ُ ً ِّ ُ   ؛ ًلامنفص َّ
ًّلأن كلا              ُ ًیأخذ قیما معدودة، مثل  منھما ًَّ ً َ ّعدد مرات إصابة الھدف، :ِ   .ّوعدد السیارات َ

  
ِّإذا ارتبط المتغیر العشوائي المتصل  ُXالمنحنى الطبیعي،   بتجربة عشوائیة اتخذ تمثیل بیاناتھا البیاني شكل  

ّفإنھ یسمى متغیرا عشوائیا طبیعیا، ویسمى توزیعھ الاحتمالي التوزیع      ُ ّ ّ ً ِّ ُ ّ ًُ ً   الطبیعي  َّ
  

ِویمكن التعبیر عنھ بالرموز على النحو الآتي               )Normal(من كلمة ) N(حیث                             :ُ
 
  
  

  :مثال
  
  
  
  
  

  :مثال
  
  
  
  
  

0
0

N(15,9) 1) ( 15) ? ...2) (12 18) ? ...3) ( 21) ?

1) ( 15) ( ) 0.5
2) (12 18) (15 3 15 3) ( ) 0.68
3) ( 21) ( 15 2 3) ( 2 ) 2.5

X P X P X P X

P X P X
P X P X P X
P X P X P X


   

 

        

   
            
        

N(20,16) 1) ( 20) ?...2) (16 24) ?...3) (12 32) ?

1) ( 20) ( ) 0.5
2) (16 24) (20 4 20 4) ( ) 0.68
3) (12 32) (20 8 20 12) ( 2 3 )

1                             (0.9
2

X P X P X P X

P X P X
P X P X P X
P X P X P X


   
   

         

   
            
           


15) (0.99) 0.9735
2

 

2X ( , )N  
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  2023أسئلة الوزارة أدبي 

  
 
 
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

   تكمیلي2023 أسئلة الوزارة أدبي 
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  مُكثف     
  

   1، وانحرافھ المعیاري  0توزیع طبیعي وسطھ الحسابي  ھو التوزیع الطبیعي المعیاري
ِّ ویمكن التعبیر عن متغیر                           ُ   Z ∼ N(0, 1) :العشوائي بالرموز ه ُِ

  

  الطبیعي المعیاري  نى التوزیعمنحأن الشكل المجاور نلاحظ من 
ِمتماثل                              )0(الحسابي  حول الوسط ُ

ِّتمثلوالتي ، z المساحة إلى یسار القیمة المعیاریة  یعطي جدول التوزیع الطبیعي المعیاري إنكذلك ف ُ  
ِّ احتمال قیم المتغیر العشوائي الطبیعي المعیاري  ُ َ ِZيأو تساو ( التي تقل عن( القیمة المعیاریة z ،  أو )P(Z ≤ z  

  

  : عند إیجاد قیمة احتمال ما من الجدول   :ملاحظات مھمة
  نحولھا باستعمال القاعدة لك ذكلم تكن ا ذجمیع القیم في الجدول معیاریة ، و إ) 1 
  
  ى الأصغر من الصغر–الأصغر من الكبرى =  محصورة بین قیمتین فإن الاحتمال ) z (ا كانت ذإ) 6
  

   =0.8849P(1 ≤ z ≤ 1.2) = P( z ≤ 1.2) – P( z ≤ 1)  = 0.8413  – 0.0436:    ً               مثلا
  

      1972.– (1 –0.5793) = 0 0.6179P(– 0.2 ≤ z ≤ 0.3) = P( z ≤ 0.3) – P( z ≤ – 0.2)=    
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ُإیجاد قیمة المتغیر العشوائي إذا علمِ الاحتمال ِّ ُ  

ِّ، وتكون قیم المتغیر العشوائي  ًمعلوما في بعض الأحیانالاحتمال یكون  قد         ُ َ ِZھي المجھولة .  
ِالحالة، یمكن استعمال جدول التوزیع الطبیعي المعیاري بطریقة عكسیة، وذلك بإیجاد قیمة   وفي ھذه  ُz ِّالتي تحقق   .ھُ

  :  وھناك أربعة احتمالات 
  في الجدول ) أو عن الأقل منھا مباشرة(نبحث عنھا ) : 0.5 من ثر أكتھیمقو(الاحتمال أصغر من قیمة موجبة ) 1
  )1( لذلك نطرحھا من ،   سالبةaَّھذا یعني أن قیمة ) : 0.5 من قل أتھوقیم(الاحتمال أصغر من قیمة موجبة ) 2

  القیمة المقابلة لھا ) سالب(ھي ) z( في الجدول فتكون عن القیمة الناتجة من الطرح  نبحث ثم     
   في الجدول نبحث عنھا ،  سالبةaَّھذا یعني أن قیمة  ) :0.5  منثر أكتھقیمو( من قیمة موجبة كبرالاحتمال أ) 3
   القیمة المقابلة لھا )سالب (ھي) z(فتكون   
   ، موجبة  aَّھذا یعني أن قیمة ) : 0.5  منقل أتھوقیم ( من قیمة موجبةكبرالاحتمال أ) 4

  في الجدول ) أو عن الأقل منھا مباشرة(ثم نبحث عن القیمة الناتجة من الطرح ) 1(لذلك نطرحھا من          
  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
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  مُكثف 
  
  

َتحویل قیم التوزیع الطبیعي إلى قیم معیاریة َِ ِ  
  

َإیجاد احتمالات متغیرات عشوائیة طبیعیة غیر معیاریة لقیملاحظنا طریقة  ِّ َّمحددة، مثل  ُِ ُ )P(X < μ -σ،   
ِّاحتمالات المتغیر  كما أوجدنا ،باستعمال القاعدة التجریبیة          . تعمال الجدولباسالعشوائي الطبیعي المعیاري  ُ

  
ِّمتغیرفما العمل عند وجود  ،ول لا یتعامل إلا مع قیم معیاریةولكن الجد    ؟عشوائي طبیعي غیر معیاري ُ

  : ّ      ببساطة نحول القیم المعطاة إلى قیم معیاریة عن طریق القاعدة الآتیة 
  

                          
  
  

  
  
  
  
  
 

ُّیؤدي التغیر في الو: ملاحظة    .الطبیعي أفقي لمنحنى التوزیع الحسابي إلى انسحاب سطّ
ُّ أما التغیر في            ِّفیؤثر في انتشار المنحنى الانحراف المعیاري ّ  .ُّالطبیعي وتوسعھ ُ

 

ِّإیجاد احتمال المتغیر العشوائي الطبیعي   )غیر المعیاري(ُ
  
  
  
  
  
  

ِّإن طرح الوسط الحسابي من جمیع قیم المتغیر ا ُ َ ِ   ،μً بدلا من 0الحسابي  لعشوائي الطبیعي یجعل قیمة الوسطَّ
ً وإن قسمتھا جمیعا على الانحراف المعیاري تجعل قیمة الانحراف          ،σً بدلا من 1المعیاري  َّ

ِّ وبذلك یصبح منحنى التوزیع الطبیعي معیاریا، ویتحول المتغیر ُ َّ  ، Z∼N( 0 ، 1( إلى    μ , σ2 )X∼N( العشوائي  ًّ
ِعندئذ یمكن استعمال الجدول لإیجاد احتمال َأي من قیمھ ٍُ ٍِّ.  
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  2023وزارة أدبي 
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

   تكمیلي2023وزارة أدبي 
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  



             )078 531 88 77 ( عبدالقادر الحسنات الأستاذ       2024 / 2023    الثانویة للبنین البقعة  مدرسة :أدبي   / 2ف /  ریاضیات

 

1
  وحدة الإحصاء والاحتمالات / 2 ف- )مراجعة مكثفة (دبيللأ متوقعةأسئلة 

  حدد الإجابة الصحیحة فیما یأتي ، ثم ضع دائرة حول رمزھا  :الأولالسؤال 
  
  :ساوي قیمة                  ت                        ، فإن   إذا كان                       وكان ) 1
  
 
  

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  ، وتم فحص عینة من إنتاج ذلك المصنع ،) % 20(ھوذا كان احتمال وجود قلم تالف من إنتاج أحد المصانع إ* 
  )3 و 2(   أجب عن الفقرتین 

  
  ما احتمال أن یكون أول قلم تالف في العینة ھو الرابع ؟) 2

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  :ھو فحصھا حتى ظھور أول قلم تالف المتوقع الأقلام عدد ) 3
  

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
 

  :    یساوي E(X)إذا كان                         وكان                            ، فإن ) 4
  
 
  

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  :                 یساوي                            وكان                                ، فإن     إذا كان) 5
  
 
  

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  :ھو  )  X(فإن توقع المتغیر العشوائي ،         إذا كان                    ) 6
  

  
  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

 

  : تساوي إذا كان                       ، فإن                  ) 7
  

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  

  :                  تساوي  فإن E(x) = 2                       وكان إذا كان ) 8
  
 
  

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  

  : تساوي p                     فإن             وكان إذا كان              ) 9
  
  

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  :التجربة الاحتمالیة الھندسیة فیما یأتي ھي) 10
a     ( مرات ثم كتابة الأعداد الظاھرة5إلقاء حجر نرد         
    b ( إلقاء قطعة نقد منتظمة عدة مرات ثم كتابة النتائج  
    c  (مرات ثم تسجیل عدد مرات إحراز الھدف4ھدف رمي لاعب كرة سلة نحو ال   
    d ( إطلاق أسھم بشك متكرر نحو ھدف ثم التوقف عند إصابتھ أو مرة  
  
  
  

(p)X Geo∼
3( 1)
8

P X  
3 8 8 5)           )           )          ) 
8 3 5 8

a b c d

(p)X Geo∼( 3)P X 

27 40 13)           )           )          ) 1
40 27 40

a b c d

27( 3)
40

P X  

(p)X Geo∼( 3) 0.8P X  ( 3)P X 
)  0.8 ( 3)           )  0.2 ( 3) 
)  0.8 ( 3)           )  0.2 ( 3)
a P x b P x
c P x d P x

   
   

5
7( )X Geo

) 0.71            ) 1.2                )  7             ) 1.48a b c d

3
4( )X Geo( 1)P X 3 3 4)                )                 )             ) 0

4 16 3
a b c d

(p)X Geo∼( 2)P X 
1 1 1 1)                )                 )             ) 
2 4 8 16

a b c d

(p)X Geo∼( ) 1.4E X 

) 0.512     ) 0.1024     ) 0.8     ) 0.48 a b c d

)  5      ) 10      )  2       )  20a b c d

7 4 5 7)      )     )       ) 
5 10 7 10

a b c d

61 2 3 4 7 9 15 8 0

dd b a b b cc d d
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   عملیات جراحیة4، وأجرى ھذا الطبیب ) % 80(إذا كان احتمال نجاح عملیة جراحیة عند أحد الأطباء یساوي ) 11
      ما احتمال نجاح ثلاث منھا ؟ 

  
  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ 

  
  : إذا كان                           فإن                     تساوي )12
  

  
  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  

  :   تساوي E(x)إذا كان                               فإن ) 13
  

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  
  :تساوي)  p (وكان                                فإن قیمة   إذا كان                        ) 14
  
  

  
  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  
  :تساوي )  p (إذا كان                            وكان                                          ، فإن قیمة ) 15
  
  

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  

  :  یساوي Var(X)  فإن  E(X) = 3إذا كان                         وكان ) 16
  
 

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  :یساوي ) X (      فإن التباین للمتغیر العشوائي إذا كان                          ) 17
  
 

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  :إذا كان                         فإن الانحراف المعیاري لھذا التوزیع یساوي ) 18
  
 

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  :الممكنة ھي )  p (الثابت ) قیم( فإن قیمة Var(X) = 48  وكان                          إذا كان ) 19
  
 
  

  ـــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  :وكان                           فإن                   تساوي إذا كان                          ) 20
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

)  8       )  4       )  80        )  5a b c d

(3,p) X B∼98( 1)
125

P X  
3 26 2 27)           )           )          )  
5 125 5 125

a b c d

1
8(40, )X B∼

(10, )X B p( 6) ( 5)P X P X  

11 11 6 11
6 5 5 10)        )        )         )    a b c d

) 0.013          ) 0.75          ) 0.5         ) 0.41 a b c d

(5,0.6)X B∼( 2)P X 

) 0.35          ) 0.23          ) 0.035         ) 0.023 a b c d

(5, )X B p

) 0.18          ) 0.6           ) 1.2            ) 0.54 a b c d

(200,0.6)X B

) 48           ) 24           ) 1.6            ) 120 a b c d
1
4(6, )X B

31
4 2) 3               ) 9                    )             )  a b c d

(200, )X B p

3 32 1 4 7 1 2
5 5 5 5 10 10 3 3) ,              ) ,                ) ,             ) ,a b c d

(3, )X B p7
8( 2)P X  ( 3)P X 

5 31 7
8 8 8 8)                )                  )             )  a b c d

11 6 17 18 191 12 13 1 15 204

d b d c a c a a a a
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   )33 – 21( ، أجب عن الأسئلة وھو جزء من جدول التوزیع الطبیعي المعیاريالمعلومات في الجدول الآتي ، معتمدا *** 

  
  
  

  
 :           تساوي            قیمة ) 21  
  
  

  :                      تساوي  قیمة )22  
  
  

 :                     تساوي قیمة ) 23  
  

  
  :                     تساوي قیمة ) 24  
  
  
  :                                  تساوي قیمة) 25  
  
  :                              تساوي قیمة ) 26  
  

  
  :                               تساوي قیمة ) 27  
  

  
  : ھي aإذا كانت                                  فإن قیمة الثابت ) 28  
    
  
 

  : ھي aإذا كانت                                  فإن قیمة الثابت ) 29  
 
  
  : ھي aا كانت                                  فإن قیمة الثابت إذ) 30  
  

  
  
  

  : ھي aإذا كانت                                    فإن قیمة الثابت ) 31  
  
  
 
  : ھي aإذا كانت                                          فإن قیمة الثابت ) 32  

  
  

َّمساحة المنطقة المظلل) 33   :الشكل الآتي ھي ة أسفل منحنى التوزیع الطبیعي المعیاري في ُ
  
  
  
  
  
  

( 0.32)P Z 

( 0.23)P Z 

) 0.6255     ) 0.5910      ) 0.3745     ) 0.4090a b c d

) 0.6255     ) 0.5910      ) 0.3745     ) 0.4090a b c d

( 1.7)P Z  ) 0.9893     ) 0.9554      ) 0.0446     ) 0.9772a b c d

( 2.3)P Z  ) 0.9893     ) 0.0217      ) 0.591      ) 0.9788a b c d

(0.5 2.03)P Z ) 0.6915     ) 0.2873      ) 0.3273      ) 0.9788a b c d

( 0.4 2)P Z  ) 0.6326     ) 0.3446      ) 0.3218      ) 0.9772a b c d

( 1.5 1)P Z   ) 0.7745     ) 0.0919      ) 0.8413      ) 0.7845a b c d

( ) 0.6554P Z a 
) 0.4     ) 0.3      ) 0.4      ) 0.3  a b c d 

( ) 0.9332P Z a 
) 1.5     ) 0.5      ) 1.5     ) 2 a b c d 

( ) 0.3745P Z a 

) 2.3     ) 0.23     ) 0.32     ) 0.32 a b c d

( ) 0.409P Z a  

) 2.3     ) 0.23     ) 0.32     ) 0.23 a b c d 

( 2) 0.0218P a Z  

) 1.7     ) 0.23     ) 1.7     ) 0.32 a b c d

) 0.7683     ) 1.6247      ) 0.6915      ) 0.6247a b c d

26 27 28 29 321 22 23 24 25 31 30 2 33

a d ac a b bc d ab a d
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  :فإن الوسط الحسابي لھذا التوزیع الطبیعي ھو                               إذا كان ) 34
  
  
  

  :لھذا التوزیع الطبیعي ھو نحراف المعیاري                               فإن الا  إذا كان) 35
  
  
  
  

 = فإن الوسط الحسابي  z = – 2 ھيx = 52إذا كان                           وكانت القیمة المعیاریة التي تقابل ) 36
  

  
  
  

ً  متغیرا عشوائیا طبیعیا معیاریا وكان  Zإذا كان ) 37 ً ً ً P(z ≤ a) = 0.7 فإن   P(z ≤ – a)  یساوي :  
  

  
  
  
  

  :             ، وكان                                    ، فإن                        تساوي إذا كان                       ) 38
  
  
  
  

  :إذا كانت             ، وكانت                                   فإن قیمة                     تساوي ) 39
  
 
  
  
  

  :تساوي )  a (                                           فإن قیمة الثابت إذا كان                         وكان    ) 40
  
  

  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  
  

0 ,  (0,1)a Z N ( )P Z a 

) 0.8643     ) 0.1357      ) 0.2357     ) 0.7643a b c d

( ) 0.8643P Z a 

0a ( )P Z a ( )P a Z a k   

1 1)           )           ) 1         ) 1
2 2

k ka b c k d k 
 

(0,1)Z N( 2.4) 0.0146P a Z  

) 0.2          ) 2.2          ) 2         ) 2a b c d 

) 0.03          ) 0.3          ) 0.7         ) 0.7 a b c d 

( ,16)X N 

) 60          ) 84          ) 44         ) 108 a b c d

(36,0.16)X N
) 6      ) 36      ) 0.16      ) 0.4 a b c d

(81,0.25)X N

) 81      ) 9      ) 0.25      ) 0.5 a b c d

36 37 383 9 04 3 435

b d a b a a c
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5
  

  ،) 0.8(  یساوي ینفذھا  ركلة جزاء ھدفا في كلأحد اللاعبین  سجل إذا كان احتمال أن ی :رابعالالسؤال 
  ،ركلات جزاء ) 5(نفذ ھذا اللاعب  فإذا                  

  
  الأقل مرة واحدة على احتمال تسجیل ھدف  )1 :جدف           

  
  على الأكثراحتمال تسجیل ھدف ثلاث مرات  )2                  

  
   توقع تسجیلھا من الركلات الخمس م عدد الأھداف ال)3                    

  
  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ

  
   :الخامسالسؤال 

  

ِّ إذا دل المتغیر العشوائي     ُ َّX حیث في مدرسة ما  ، مجموعة من الطلبة على أطوال   
  : منحنى توزیع طبیعي للإجابة عن الفقرات الآتیة القاعدة التجریبیة في الشكل المجاور والذي یمثلفاستعمل  
  

  جد النسبة المئویة للطلبة الذین تقل أطوالھم عن الوسط الحسابي بمقدار لا یزید على انحراف معیاري واحد)   أ 
   
  جد قیمة ) ب 

  
   إلى فریق كرة السلةمًإذا اشترط معلم الریاضة طولا معینا للانضما)  ج

  ) % 16(ت نسبة الطلبة الذین لم یحققوا ھذا الشرط     في المدرسة وكان
  جد ذلك الطول    

  
  
  
  

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  
  

  كغم )  7.8  ( الحسابيھوسطتتبع توزیعا طبیعیا ، عند أحد التجار ، كومة من البطیخ إذا كانت كتل   :سادسال السؤال
   ،كغم  )0.4(وانحرافھ المعیاري                    
  

   كغم ؟ ) 8  (كتلتھا أكبر من كون تن أما احتمال ًاختیار بطیخة عشوائیا ، إذا تم ) أ     
  
  )  كغم 9( و )  كغم 7(  كل منھا بین ةلبطیخات التي تتراوح كتلانسبة جد )  ب  
  

  إذا قرر أحدھم شراء جمیع البطیخات التي تزید كتلتھا عن وزن معین ،)    ج
  من البطیخات كتلتھا أكبر منھ  )  % 33(فجد ھذا الوزن إذا علمت أن           

  
   

  
  
  
  
  
  

(170,9)X N

(164 173)P X 
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6
  الإجابات

  :رابعالالسؤال 
  )أقل شیئ مرة واحدة(  تعني مرة واحدة أو أكثرالأقلمرة واحدة على ) 1
  
  
  
  
  )شیئ مرة واحدةكثر أ(قل  تعني مرة واحدة أو أالأكثرمرة واحدة على ) 2
  
  
  
  
  E(x) = np = (5)(0.8) = 4                                                   الاحتمال× عدد المرات = التوقع ) 3

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
   :خامس الالسؤال

  
  167 )  ج                             % 81.5)  ب                            % 34)  أ  

  

  ــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــــ
  : سادس الالسؤال

  
  )أ

  
  
  
  
  ) ب
  
  
  
  
  
  
  
  
  
   ) a(نفرض أن ذلك الوزن ھو ) ج
  
  
  
  
  

0 4

( 1) ( 1) ( 2) ( 3) ( 4) ( 5)
5

                   1 ( 0) 1 (0.8) (0.2) 1 0.0016 0.9984
0

P X P X P X P X P X P X

P X

          

 
        

 

1 4 0 5

( 1) ( 1) ( 0)
5 5

                   (0.8) (0.2) (0.8) (0.2) 0.064 0.00032 0.06432
1 0

P X P X P X    

   
       
   

8 7.8 0.2( 8) ( ) ( )
0.4 0.4

                ( 0.5) 1 0.6915 0.3085

P X P Z P Z

P Z


    

    

7.8     ,     0.4  

(7 9) ( 9) ( 7)
9 7.8 7 7.8                      ( ) ( )

0.4 0.4
1.2 0.8                      ( ) ( )
0.4 0.4

                      ( 3) ( 2)
                       0.9987 (1 0.9772) 0.

P X P X P X

P Z P Z

P Z P Z

P Z P Z

     
 

   


   

    
    8759

7.8( ) ( ) 0.33
0.4

1 0.33 067 0.44
7.8 0.44 7.8 0176 7.976

0.4

aP X a P X

Z
a a a


   

   


      



  

 ٔشازة انخسبٛت ٔانخؼهٛى 

 ٚسٚت انخسبٛت ٔانخؼهٛى يحبفظت انؼقبت يد

   2023/2024 لعام ثانيللفصل الذراسي ال المىحذ النهائيالامتحان 

             ونصفساعتان  مذة الامتحان :                                 الرياضياث الادبي  المبحث :                                                                                       

 2024/  05 / 12  التاريخ / لاحذ:االيىم                                                                                                                                   
 

 (.7( ,علما بأن عدد الصفحات )5أجب عن جمٌع الأسئلة وعددها ) ملحوظة: 

 علامة (100)  ؤال الأول:ــــــــــــــالس 

  اختر رمز الاجابة الصحٌحة فً كل فقرة مما ٌأتً ,ثم ضلل بشكل غامق الدائرة التً تشٌر الى رمز الاجابة فً نموذج   

  (25, علماً عدد الفقرات )الاجابة )ورقة القارئ الضوئً( فهو النموذج المعتمد )فقط ( لاحتساب علامتك فً هذا السؤال   

( )   الاقخساٌ الاصهٙ نلاقخساٌ (  1          ْٕ :  

 a)    ( )              

 b)    ( )         

 c)    ( )         

 d)   ( )          

  )∫َبحح       ( 2
  

√ 
 )  :  ٚعبٔ٘            

 a)      √       

 b)      √       

 c)       √       

 d)      √       

 :  ٚعبٔ٘        (    )(    )∫      َبحح    3 )

 a)   
 

 
          

 b)   
 

 
          

 c)  
 

 
          

 d)  
 

 
          

  :ْٕ  اذا كبٌ يٛم انًًبض نًُحُٗ انؼلاقت  4) 
  

  
 

     

 ْٙ :   انؼلاقت  قبػدة فبٌ  (   )ًٚس يُحُبِ ببنُقطت  ، ٔ    

 a)                 

 b)                

 c)                

 d)                

 

 
 ............ يتبع الصفحة الثانية



 الصفحت الثانيت

∫   َبحح (  5  (    √ 
 

 
 : ٚعبٔ٘       ( 

 a)         

 b)    
   

 
 

 c)        

 d)   
   

 
 

∫    ذا كبٌإ   (6         

 
 حعبٔ٘ :   قًٛت انثببج  فئٌ ،         

  a)      

 b)       

 c)      

 d)      

∫ إذا كبٌ        ( 
 

 
)       ، ∫  ( 

 

 
)      ، ∫  ( )   

 

 
 اٜحٛخٍٛ : 8,  7فأخب ػٍ انفقسحٍٛ ,   

∫  قًٛت   (7  (  ( )   ( ))   
 

 
 : حعبٔ٘   

  a)       

 b)       

 c)      

 d)      

∫   قًٛت  (8 (  ( )    )  
 

 
 حعبٔ٘ :   

   a)       

 b)       

 c)       

 d)      

( )  يؼخًداً انشكم انًدبٔز انر٘ ًٚثم يُحُٗ الاقخساٌ  ( 9  فئٌ انًعبحت انًحصٕزة بٍٛ يُحُٗ,         

 حعبٔ٘ :  [      ]خلال انفخسة   ،  ٔانًحٕز   ( ) الاقخساٌ       

 a)    
 

 
 

 b)    
 

 
 

 c)      

 d)      

 

   
 ............يتبع الصفحة الثالثة 



 الصفحت الثالثت

( )    انخكبيم انًحدٔد انر٘ قًٛخّ حعبٔ٘ يعبحت انًُطقت انًحصٕزة بٍٛ يُحُٗ الاقخساٌ( 10            

 ْٕ :  ٔانًحٕز         

   )  ∫  (      )        
 

 
    

    b)  ∫ (        )   
 

  
 

 )  ∫  (      )        
 

 
  

  d)   ∫ (        )   
  

 
 

∫     َبحح  (11  
      

 
                           :  ٚعبٔ٘          

   a)    
 

 
        | |    

   b)           | |    

   c)    
 

 
      | |    

   d)   
 

 
        

   : ٚعبٔ٘                    ∫ َبحح   (12

  a)   
 

 
        

  b)            

  c)   
 

 
        

  d)            

∫قًٛت      ( 13   
 

    
   

 

 
 حعبٔ٘ :       

 

   a)       (   ) 

 b)      (   )    

 c)      (   )     

 d)       (   )  

  :  حعبٔ٘    (   )    فبٌ قًٛت    (   )    كبٌ  إذا  14) 

   a)          

 b)          

 c)         

 d)         

 

 
 ............ الرابعةيتبع الصفحة 



 الصفحت الرابعت

( )    ٔكبٌ        ( )     كبٌ(  إذا 15  
 

 
 : حعبٔ٘     بٌ قًٛتف  

  a)    
 

 
 

 b)    
 

 
 

 c)    
 

 
 

 d)    
 

 
 

( ) ،  ٔكبٌ   (     )   (  إذا كبٌ  16     ٔ  ،   ( )  
  

 
 ْٙ :  ( )، فئٌ قًٛت انًؼبيم  

 a)       

 b)       

 c)       

 d)       

 حعبٔ٘ :  (   ) ،  فئٌ قًٛت     (         )   إذا كبٌ    17)

 a)  ( 
  
 

 ) (     )  (     )  

 b)  ( 
  
 

 ) (     )  (     )  

 c)  ( 
  
 

 ) (     )  (     )  

 d)  ( 
  
 

 ) (     )  (     )  

 انخٕشٚغ انطبٛؼٙ انًؼٛبز٘  فّٛ :  (  18

 a)             

 b)             

 c)             

 d)             

 

(      )    ، ٔكبٌ  (      )    إذا كبٌ   19)   ؟    (    ) فًب قًٛت   ،          

   a)           

 b)           

 c)           

 d)           

 

 
 ............ يتبع الصفحة الخامسة



  الصفحت الخامست

 (        )      ههٛخس( حُخدّ انت فٙ يصُغ ، حٛث ػهٗ طٕل قطس زأض يثقب )ببنً   إذا دل انًخغٛس انؼشٕائٙ      

 23 ٔ  22ٔ   21 ٔ 20  ٔانشكم اٜحٙ انر٘ ًٚثم يُحُٗ حٕشٚغ طبٛؼٙ نلإخببت ػٍ انفقساث انخدسٚبٛتفبظخؼًم انقبػدة   

  

 

 

 

 

  

 

 

 انرٍٚ حصٚد اطٕانٓى ػٍ انٕظظ انحعببٙ بًقداز لا ٚصٚد ػهٗ اَحساف يؼٛبز٘ ٔاحد ،( انُعبت انًئٕٚت نهًثبقب 20  

 .أٔ حقم ػُّ بًقداز لا ٚصٚد ػهٗ اَحسافٍٛ يؼٛبزٍٚٛ         

   a)         

 b)           

 c)            

 d)         

 : حعبٔ٘   (              )   قًٛت(  21  

   a)         

 b)          

 c)          

   d)           

 :  حعبٔ٘   (        )   قًٛت(  22   

   a)          

 b)          

 c)            

   d)         

 انُعبت انًئٕٚت نهًثبقب انخٙ لا ٚصٚد انبؼد بُٛٓب ٔبٍٛ انٕظظ انحعببٙ اَحسافٍٛ يؼٛبزٍٚٛ .( 23  

   a)         

 b)           

 c)            

 d)         

 ............ يتبع الصفحة السادسة 



 الصفحت السادست

(     ) ، ٔكبٌ     (      )   إذا كبٌ   ( 24   ؟   (       ) ،  فًب قًٛت            

   a)           

 b)           

 c)            

 d)           

 ، فئٌ قًٛت انٕظظ        ْٙ         ، ٔكبَج انقًٛت انًؼٛبزٚت انخٙ حقببم     (       )   إذا كبٌ   (25 

 انحعببٙ حعبٔ٘ :        

 a)       

 b)       

 c)       

 d)        

 علامة ( 32)   :ثانيؤال الــــــــــــــالس 

 ( a  ٚٗحعبزػّ ببلاقخساٌ خحسك خعٛى فٙ يعبز يعخقٛى ، ٔٚؼط   ( )                 ، انصيٍ ببنثٕاَٙ  ، حٛث        

 ،  ⁄    َقطت الاصم بعسػت يخدٓت يقدازْب   ببنًخس نكم ثبَٛت حسبٛغ ، اذا بدأ اندعٛى حسكخّ يٍ انخعبزع   ٔ      

 )ػلايت  12                                                                             (    . ثٕاَٙ يٍ بدء انحسكت   خد يٕقؼّ بؼد      

   

  b  )     ٌإذا كب ( )  { 
               

                
∫    خد  ،    ( )   

 

 
 )ػلايبث  9)                                       

 

   c ) يعبحت انًُطقت انًحصٕزة بٍٛ يُحُٗ الاقخساٌ   خد ( )  )ػلايت 11 (              .  ، ٔانًحٕز  (   )    

 علامة ( 72)   :ثالثؤال الــــــــــــــالس 

  a: ػلايت 17 (                                                                                               ( خد كم يٍ انخكبيلاث اٜحٛت(  

       1)    ∫  ( 
     

 
 

     

       
 )    

       2)    ∫  
(     ) 

 
   

 

 
 

 

   b)    ّأشبزث دزاظت انٗ أٌ ػدد انعكبٌ فٙ احدٖ انقسٖ ٚخغٛس شٓسٚبً بًؼدل ًٚكٍ ًَرخخ 

( )    ببلاقخساٌ         . ػدد انعكبٌ  ( ) ػدد الأشٓس يٍ اٌٜ ٔ     حٛث ،  ⁄       

 )ػلايبث  10)     .                                       انقسٚت فٙ الاشٓس انثًبَٛت انقبديتأخد يقداز انصٚبدة فٙ ػدد ظكبٌ        

 ............ يتبع الصفحة السابعة 



 الصفحت السابعت

 علامة ( 20)   :رابعؤال الــــــــــــــالس 

a  )ٔالأخضس الأحًس ٔالأشزققطبػبث يخطببقت ٔيهَٕت ببنهٌٕ  4إنٗ  انقسص يقعًبً  ص بشكم يخكسز، ٔكبٌدٔزث دازٍٚ قس 

 ػهٗ ػدد يساث حدٔٚس يؤشس انقسص حخٗ حٕقفّ ػُد انهٌٕ الأحًس أٔل يسة ،  ٔالأصفس. أذا دل انًخغٛس انؼشٕائٙ      

 )ػلايبث 10) كم يًب ٚأحٙ :                                                                                                        ددف      

 يساث  حخٗ ٚخٕقف انًؤشس ػُد انهٌٕ الأحًس أٔل يسة .   3احخًبل أٌ حدٔز دازٍٚ يؤشس انقسص أكثس يٍ (  1         

 ( انؼدد انًخٕقغ يٍ ػدد اندٔزاث نهقسص حخٗ حخٕقف ػُد انهٌٕ الأحًس أٔل يسة . 2         

 

 b )  فٙ دزاظت حُبٔنج حبنت انطقط يدة طٕٚهت، حبٍٛ أٌ احخًبل أٌ ٚكٌٕ انٕٛو فٛٓب يبطسا
 

 
 أٚبو ػشٕائٛبً،   إذا اخخٛسث,    

 )ػلايبث 10) فأخد احخًبل أٌ ٚكٌٕ ٕٚو ٔاحد ػهٗ الأقم يٍ ْرِ الأٚبو يبطساً .                                                      

   

 علامة ( 12)   :خامسؤال الــــــــــــــالس   

 a ) ٌٔانقًٛت انًؼٛبزٚت انخٙ حقببم         ْٙ       ، ٔكبَج انقًٛت انًؼٛبزٚت انخٙ حقببم   (    )   اذا كب ،

 ػلايبث( 10 (        . خد انٕظظ انحعببٙ ٔالاَحساف انًؼٛبز٘ نهًخغٛس انؼشٕائٙ              ْٙ            

 .    bللفرع بٌعً المعٌاري جدول التوزٌع الط ٌمكنك الاستفادة من الجدول الآتً الذي ٌمثل جزءاً منملاحظة : 

                

                                    (     ) 

 

 b  ) انًؼٛبز٘،  ٔاَحسافّ        انحعببٙحٕشٚؼٛبً طبٛؼٛبً ، ٔظطّ حخبغ كخم ثًبز انبُدٔزة فٙ إحدٖ انًصازع      ، 

 فأخد ػدد ثًبز انبُدٔزة انخٙ حخسأذ كخهٓب  صزػت ، حبت بُدٔزة يٍ إَخبج ْرِ انً    إذا أحخٕٖ صُدٔق ػهٗ       

 ػلايبث( 11 (فٙ ْرا انصُدٔق .                                                                                 ٔ       بٍٛ         

      

   انتهت الاسئلة   

       

 

 

 

 

 


